KVA - Losningar

Ovning 1
1. Iden hér uppgiften ar en kvantitet given (0) och en okénd (x). Olikheten
ger dig information om vilka vérden den okdnda kvantiteten x kan anta.

2. Nar en KVA-uppgift innehaller en olikhet med en okédnd kvantitet x bor du
skriva om olikheten sa att du enklare ser vilka varden x kan anta.

3. Forenkla olikheten genom att addera 2 till alla led:
44+2<2X-2+2<8+2
6<2x< 10

4, Dividera med 2 i samtliga led i olikheten. Da kan olikheten skrivas som:
3<x<5

5. Om xar ett tal mellan 3 och 5 &r det talet alltid mindre &n den givna
kvantiteten 6. Svara darfor B, som ar ratt.

Ovning 2

1. Pa geometriuppgifter ar det ofta bra att skissa problemet. Rita en figur
med tva olika stora cirklar som skar varandra i tvd punkter. Markera
dven cirklarnas radier. Rita till exempel tva cirklar som ganska precis skar
varandra. Avstandet mellan cirklarnas medelpunkter kommer da att vara
storre an radien av den storre cirkeln.

2. Kan cirklarna ritas pa olika satt? Vad hander om cirklarnas medelpunkter
ligger ndarmare varandra an i forra skissen? Rita upp tva nya cirklar som
ligger valdigt ndra varandra. Om den mindre cirkelns medelpunkt ligger
innanfor den stora cirkeln far du ett annat resultat an tidigare. Nu ar
istéllet radien av den storre cirkeln storre @n avstandet mellan cirklarnas
medelpunkter.

3. Eftersom du har tva motstridiga exempel kan du konstatera att
informationen ar otillracklig. Svara darfor D, som ar ratt.
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Ovning 3

1.

I den har uppgiften ar kvantiteterna som ska jamforas tva okanda tal,
x och y. Med hjalp av ekvationen i uppgiften far du information om hur de
forhaller sig till varandra.

Du kan |6sa uppgiften pa flera olika satt, men en snabb I6sning dr att testa
vad olika varden pa y ger for varden pa x. Borja med att testa varden dar
berédkningarna blir enkla, till exempel y=0ochy =1.
y=0gerx=3-0-3=-3
y=1gerx=3-1-3=0

| bada fallen ar y storre an x, det vill sdga: Kvantitet Il stérre dn Kvantitet I.
Det innebar att du redan nu kan utesluta svarsalternativ A och C. Men hur
ser forhallandet ut for andra y-varden? Du kanske ser att avstandet mellan
y och x minskar nar y okar fran 0 till 1?

Testa darfor dven ett annu storre varde pa y, men som ocksa ar latt att
rdkna med. Du kan exempelvis vdlja y = 10.
y=10gerx=3-10-3=27

Nar y = 10 visar sig x vara storre dn y. Det vill sdga: Kvantitet | &r storre an
Kvantitet Il. Nu har du visat hur du for olika varden pd y kan hitta bade

storre och mindre x-varden. Informationen i uppgiften ar darfor otillracklig.

Svara D, som ar ratt.

Ovning 4

1.

| denna uppgift ska du jamfora tva givna kvantiteter eftersom bade
cirkelns och kvadratens area ar givna.

Borja med att berdkna cirkelns radie. Arean pa cirkeln ar 9 mcm? Du
kan berdkna cirkelns radie fran formeln for cirkelns area: A = nir?, dar A ar
cirkelns area och r cirkelns radie.

Satt upp ekvationen nr2 = 9 Dividera med 1 pa bada sidor sa far du: r> = 9.

Detgerattr= Jo=3.

Berdkna sedan hur stor kvadratens sida ar. Arean, A, pa en kvadrat med
sidan x ar A = x2. Stéll upp ekvationen x> = 3. Det ger att x = NER

Jamfor cirkelns radie 3 med kvadratens sida \/5 . Eftersom 3 > J§ ar
cirkelns radie storre an kvadratens sida. Kvantitet | ar alltsa storre dn
Kvantitet II. Svara darfor alternativ A, som ar ratt.

Ovning 5

1.

| denna uppgift ska du jamfora tva givna kvantiteter. Svarsalternativ D
kan du pa en gang stryka. Tva givna kvantiteter kan alltid jamforas med
varandra.

Hitta ett narmevirde till ~/11. Roten ur 9 ir 3 och roten ur 16 &r 4. Alltsa
maste V11 vara ett tal mellan 3 och 4.
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3. Hitta ett narmevarde till \/E . Eftersom \/E ar ett tal storre an 1 maste
3+ \/5 vara storre an 4. Alltsa ar 3 + \/5 storre an \/ﬁ . Kvantitet Il 4r med
andra ord storre an Kvantitet |. Svara darfor alternativ B, som ar ratt.

Ovning 6
1. I denna uppgift &r en kvantitet given och en &r okand.

2. Undersok om den kvantitet som inte dr given kan vara mindre an, lika med
eller storre &n den givna kvantiteten.

3. Omyar ett tal i kvadrat maste det alltid vara positivt eller lika med 0
eftersom bade positiva och negativa tal i kvadrat ger positiva tal. Det
innebdr att y alltid maste vara storre dn —1. Kvantitet | ar alltsa storre an
Kvantitet II. Svara darfor alternativ A, som &r ratt.

Ovning 7

1. I den har uppgiften ska du jamfora tva uttryck som bada innehaller okdnda
variabler.

2. Omformulera uttrycket i Kvantitet | sa att det blir jamférbart med uttrycket
i Kvantitet II. Eftersom Kvantitet Il &r uttryckt i enbart y ska du forsdka
uttrycka dven Kvantitet | i enbart y. Bortse tills vidare fran att uttrycken y -
x och z-y bdada &r lika med 1 och betrakta ekvationen:

y-X=z-y
3. Skrivom likheten sd att y blir ensamt i ena ledet. Du far da att:
Y-X+X+y=zZ-y+x+y
y=x+z
4. Genom att ersdtta x + z med 2y kan Kvantitet | nu skrivas som:
X+y+z=y+2y=3y

5. Det ar exakt samma uttryck som i Kvantitet II. Alltsa ar Kvantitet | lika med
Kvantitet II. Svara darfor C, som &r ratt.

Ovning 8

1. I denna uppgift ar tva kvantiteter givna. Svarsalternativ D kan pa en gang
strykas. Tva givna kvantiteter kan alltid jamféras med varandra.

2. Skriv Kvantitet | som ett tal utan potens for att lattare kunna jamfora det
med Kvantitet II.

3 1) 3
362 =[362J =(\/£) =6°=6-6-6
3. Du behover inte exakt rakna ut 6 -6 - 6. Eftersom 6 - 6 = 36 maste
6-6-6vara mindre dn 360 eftersom 6 -6 - 10 = 360.

4. Det racker for att du ska veta att 6 - 6 - 6 ar mindre an 648 i Kvantitet Il
Kvantitet Il ar alltsa storre an Kvantitet I. Svara darfor B, som ar ratt.
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Ovning 9

1. I denna uppgift &r en kvantitet given och en ar okand.
2. Undersok om den kvantitet som inte dr given kan vara mindre an, lika med
eller storre &n den givna kvantiteten.
3. Antal vansterhdnta pojkar kan som mest vara 40, vilket skulle innebdra att
samtliga vdnsterhanta personer r pojkar.
4. Antal vénsterhdnta pojkar kan som minst vara 10, eftersom det finns 30
flickor och ddrmed max 30 flickor som &r vénsterhénta.
5. Antal pojkar kan saval vara stérre som mindre an 20 i Kvantitet Il.
Informationen ar darmed otillracklig. Svara darfor D, som dr ratt.
Ovning 10
1. I denna uppgift ska du jamfora tva uttryck som bada innehaller okanda
variabler.
2. Sattinx=2yisaval Kvantitet | som Kvantitet II. Da far du enklare uttryck
att tolka:
Kvantitetl: 5x-y=5-2y-y=10y-y=9y
KvantitetIl: 2x +4y=2-2y+4y =4y + 4y =8y
3. Detdr nu latt att gora misstaget att tro att Kvantitet | dr storre an Kvantitet
IIl. Men i grundinformationen har vi fatt reda pa att y ar ett negativt tal. Det
innebdr att Kvantitet Il ar storre an Kvantitet I. Svara darfor B, som ar ratt.
Ovning 11
1. Kvantiteterna ar skrivna pa en form som inte gar att forenkla. Testa
nagra enkla varden for att se vilket svar du far. Du kan bortse fran
procentangivelser da dessa inte spelar nagon roll for utrdkningen.
Du maste dock se till att de varden du testar stammer med
grundinformationen.
2. Anta till exempel att x = 0. Grundinformationen séger att:
X-y=z-w
3. Om x =0 maste darfor antingen galla att z= 0, att w = 0 eller att bade
z=0och w=0.Bo6rja med att understka de tva fallen da x=00ochz=0
respektive x = 0 och w = 0. Lat 6vriga tal vara lika med 1 och stéll upp en
tabell:
X y z w |xy |zw |xw |yz Slutsats
1 0 1 0 (O 0 0 Xw=yz
1 1 0 |0 |O 0 1 yz>xw
4. Ifalletddx=0,z=0,y=10chw=1blirxw=0ochyz=0.Mendadx=0,

w=0,y=1ochz=1bliryz> xw. Du har nu hittat motstridiga exempel
och informationen &r darfor otillrdcklig. Svara alternativ D, som ar ratt.
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